Produkt-Mafle

Bezeichnungen:
B(R"): = o-Algebra der BOREL-Mengen des IR,
L(R"): = o-Algebra der LEBESGUE-mef3baren Mengen des IR"™,
Ay o = &duleres LEBESGUE-Maf} in IR",
At = A = LEBESGUE-Ma#,
‘L(IR")
Gn: = A\ = BOREL-LEBESGUE-Ma§f.
‘B(/Rn)

Es gelten folgende Aussagen.

SATzZ 1. A;; X )\j; = )\;+q.

SATZ 2.

2.1 L(IR?) x L(IR?) C L(IRP*Y)  (echte Inklusion).

2.2 Ap X Ag 7 Aptq-

SATZ 3. ( Vervollstindigung von L(IRP) x L(IR?) und X, X A,).

ApXAq

3.1 L(IRP) x L(RY) ™ = £(R+),

3.2 X X Ag = Apig.



SATZ 4.

4.1 B(IRP) x B(IR?) = B(IRP*1),

42 By X By = Bpiq.

Bemerkung Seien (X, A, 1) und (Y, B,v) Maf-Réume. Es gelte B # P(Y).

Seien A € A mit p(A) =0, und B € P(Y) \ B. Fiir die Menge £ := A x B
gilt:

E ¢ AxDB,
ECAXxY, (uxv)(AxY)=0,

d.h. wenn B # P(Y), so ist das Produkt-Mafl  x v nicht vollstédndig (insbesondere
impliziert die Vollstédndigkeit von g und v nicht die Vollstdndigkeit von pu X v).



