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Aufgabe 28
a) Wir wissen aus der Vorlesung, dass die Wurzelfunktion VaE RT — R auf R* stetig
ist. Geben Sie zu jedem € > 0 und o € R™ ein § > 0 an, so dass gilt:
Vo € RT mit |z — x| <d = |¥Vr— Jz0| <e.
(Tipp: Benutzen Sie die Abschiitzung aus Aufgabe 15 b))

b) Wir wissen aus der Vorlesung, dass die Funktion f : C — C mit f(z) := 22 auf C
stetig ist. Geben Sie zu jedem € > 0 und zg € C ein § > 0 an, so dass gilt:
VzeC mit |z -2 <d = [°—2|<e.
(Tipp: Benutzen Sie 22 — 22 = (2 — 29)(2 + 29) und die Dreiecks-Ungleichung
|z + 20| = [(z — 20) + 220] < |2 — 20| + 2|20]-) 6 P

Aufgabe 29
Sei a € RT. Zeigen Sie mit Hilfe von Siitzen aus der Vorlesung:
a) Die Funktion f - C — C
z — af

ist auf C stetig.
b) Die Exponentialfunktion exp, : R — RT zur Basis a ist auf R stetig.
¢) Die Logarithmusfunktion log, : R™ — R zur Basis a # 1 ist auf RT stetig.

d) Die Funktion f: R — R, definiert durch

0 falls z € Q
f($)‘_{1 falls 2 € R\ Q

ist in keinem Punkt xp € R stetig. 8P

Aufgabe 30
Fiir zwei Funktionen f,g: D — R sei das Minimum min(f, g) : D — R definiert durch
min(f, g)(z) := min(f(z),9(z)) VzeD.
Zeigen Sie,
a) min(f,g) = 3(f+g—|f —gl) -

b) Sind f und g auf D stetig, so ist auch min(f, g) auf D stetig. 4P

Insgesamt: 18 P



