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1.

• Sei E ein Zwischenkörper der Körpererweiterung K ⊂ L. Ist σ ∈ Gal(L/K), so
ist

Gal
(
L/σ(E)

)
= σ Gal(L/E)σ−1.

• Zeigen Sie, dass die folgenden Körpererwiterungen Galois sind und bestimmen
Sie die entsprechenden Galoisgruppen:

K
(X2 + 1

X

)
⊆ K(X) und K

(X2 − (X + 1)3

X2(X − 1)2
)
⊆ K(X).

2. Gegeben sei das Polynom g = X6 +X4 +X2 + 1 ∈ Q[X].

• Bestimme den Zerfällungskörper L von g und die zugehörige Galoisgruppe Gal(L/Q).

• Fasst man g als Polynom in F5[X] auf, so hat dieses Polynom welche Galois-
gruppe?

3. Sei f(X) = X3 − 3X + 1 ∈ Q[X]. Listen Sie alle Elemente der Galoisgruppe
Gal(L/Q) auf, wobei L der Zerfällungskörper von f ist. Die selbe Aufgabe für das
Polynom f := X6 + 3 ∈ Q[X].

4.

• Sei f(X) = Xp−X−a ∈ Fp[X], wobei a ∈ Fp−{0}. Sei L der Zerfällungskörper
von f und α ∈ L eine Nullstelle von f . Zeige, dass α, α + 1, . . . , α + p − 1
Nullstellen von f sind. Bestimme die Galoisgruppe Gal(L/Fp).

• Sei K ein körper und L := K(X). Bestimmen Sie den Fixkörper LG, wobei G
die zyklische Gruppe erzeugt von dem K-Automorphismus

K(X) 3 u(X) 7→ u(X + 1) ∈ K(X)

ist.
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