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Serie 5 (40 Punkte)

Aufgabe 1 (15 Punkte)

1. Geben Sie alle strukturell verschiedenen Gruppentafeln zu Gruppen der Ordnungen
1, 2, 3 und 4 an.

2. Finden Sie alle Untergruppen der Gruppe S3. Welche davon sind zyklische Gruppen?

Aufgabe 2 (15 Punkte)

1. Zeigen Sie, dass
SLn(Z) = {A ∈ Mn(Z) : det(A) = 1}

eine Gruppe ist, und geben Sie ein Beispiel an, das zeigt, dass diese Gruppe für n > 1
nicht kommutativ ist.

2. Finden Sie in SL2(Z) Elemente der Ordung 2, das heißt Elemente γ ∈ SL2(Z) mit
γ2 = I2.

Aufgabe 3 (10 Punkte)
Zeigen Sie, dass die Matrizen{(

1 0
0 1

)
,

(
1 0
0 2

)
,

(
2 0
0 1

)
,

(
2 0
0 2

)}
mit Einträgen aus Z/3Z eine Untergruppe U von GL2(Z/3Z) bilden. Gilt U ' Z/4Z?


