
Bézierkurven 3 

• Konstruieren Sie ein Bézierkurvenstück vierten Grades (d. h. mit 5 Kontrollpunkten). 

• Stellen Sie die Funktionsgraphen der Bernsteinpolynome vierten Grades dar.  

 Sie können dafür in GeoGebra die Eingabe: Funktion[ <Funktionsterm>, 0, 1] benutzen.  
 (0 und 1 stehen dabei für die Intervallgrenzen, innerhalb derer die Funktionsgraphen ge-

zeichnet werden sollen.) 

• Zeigen Sie, dass für alle 𝑡𝑡 ∈ [0; 1] gilt:  

� 
𝑛𝑛

𝑖𝑖=0

 𝐵𝐵𝑖𝑖,𝑛𝑛(𝑡𝑡) = 1  

• Begründen Sie:  
 Jedes Bézierkurvenstück liegt innerhalb der konvexen Hülle seines Kontrollpolygons. 

• Bilden Sie die Ableitung der Vektorfunktion 

𝑋𝑋(𝑡𝑡)  =  (1 − 𝑡𝑡)3 ⋅ 𝑃𝑃0  +  3 𝑡𝑡 (1 − 𝑡𝑡)2 ⋅ 𝑃𝑃1  +  3 (1 − 𝑡𝑡) 𝑡𝑡2 ⋅ 𝑃𝑃2  +  𝑡𝑡3 ⋅ 𝑃𝑃3 

 (mit 0 ≤ 𝑡𝑡 ≤ 1) oder allgemeiner der Vektorfunktion 

𝑋𝑋(𝑡𝑡) = � 
𝑛𝑛

𝑖𝑖=0

𝐵𝐵𝑖𝑖,𝑛𝑛(𝑡𝑡) ⋅ 𝑃𝑃𝑖𝑖 

 mit  

𝐵𝐵𝑖𝑖,𝑛𝑛(𝑡𝑡) = �𝑛𝑛𝑖𝑖 � 𝑡𝑡
𝑖𝑖 (1 − 𝑡𝑡)𝑛𝑛−𝑖𝑖. 

 Ermitteln Sie daraus die Tangentenvektoren in den beiden Randpunkten einer Bézierkurve. 


