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Satz (Anordnungsregeln). In R gelten die Anordnungsregeln; d.h. für alle x, y, z ∈ R:

(i) x > 0 ∧ y > 0 =⇒ x + y > 0 ∧ xy > 0
x ≥ 0 ∧ y > 0 =⇒ x + y > 0 ∧ xy ≥ 0
x ≥ 0 ∧ y ≥ 0 =⇒ x + y ≥ 0 ∧ xy ≥ 0

(ii) x ≤ y ∧ y < z =⇒ x < z
x ≤ y ∧ y ≤ z =⇒ x ≤ z

(iii) x2 = x · x ≥ 0 ∧ 0 < 1

(iv) x > 0 =⇒ (−x) < 0 ∧ x−1 > 0
x < 0 =⇒ (−x) > 0 ∧ x−1 < 0

(v) 0 < x < y =⇒ x−1 > y−1

0 < x ≤ y =⇒ x−1 ≥ y−1

(vi) x < y ⇐⇒ −x > −y ∧ x ≤ y ⇐⇒ −x ≥ −y

Bemerkung. Nach (v) und (vi) muss man bei Ungleichungen das Zeichen umkehren, wenn beide

Seiten invertiert oder mit einer negativen Zahl multipliziert werden.
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