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6. Ubungen

zur Vorlesung ,,.Logik II/Modelltheorie

6.1 T erlaubt genau dann die Elimination der Quantoren, wenn 7' modellvollstandig
ist und wenn fiir beliebige T-Modelle M und N mit gemeinsamer Unterstruk-
tur A (kann leer sein, wenn es keine Konstanten gibt) ein 7-Modell M' mit
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existiert.

6.2 Wir betrachten die Theorie T der additiven Gruppe der ganzen Zahlen in der
Signatur {4, —,0}. Ist 7" modellvollstindig?
Begriinden Sie Thre Antwort.
(Hinweis: Betrachten Sie die Untergruppe der geraden Zahlen.)

6.3 Zeigen Sie, dafl sich jede modellvollstandige Theorie durch V3-Aussagen axi-
omatisieren 14f8t. Sie konnen hierzu folgenden Satz benutzen:

Satz. Eine Theorie T ist genau dann Y3 azxiomatisierbar, wenn sie induktiv
1st, d.h. wenn die Vereinigung jeder stetigen Kette von T-Modellen wieder ein
T-Modell ist.

6.4 Sei M eine unendliche abelsche Gruppe in der Signatur {+, —, 0}.
Zeigen Sie: Wenn M in der Theorie der abelschen Gruppen existentiell abge-
schlossen ist, dann ist M dividierbar.

Hinweise: ma kiirze die m-fache Summe von z ab. Eine abelsche Gruppe M ist
dividierbar, wenn fiir jede natiirliche Zahl m gilt: M F Vzdy my = . Sie kénnen
folgenden Satz benutzen: Jede abelsche Gruppe lifit sich in eine dividierbare abelsche

Gruppe einbetten.



