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1. Essei (X;,t > 0) ein Wienerscher Prozess mit Drift y € Ry und Diffusionskoeffizient

0?2 > 0. Man zeige, dass fiir jede Borelmenge C € B,, und alle t,,t,,...,t, mit

0<ty<ty<...<t,=Tgilt: die Wahrscheinlichkeit
P(( Xy, ..., Xy,) € C| Xr=w)
hé&ngt nicht von p ab.

2. Es seien (X,,,n > 1) und X reellwertige nichtnegative Zufallsgrofien iiber (2,21, P),
und es gelte

lim X, =X P —fastsicher und Ilim FX, =FX < .

n—oo n—oo

Man beweise, dass dann auch gilt:

lim F|X, — X| =0.

n—oo
3. Man iiberzeuge sich davon, dass

a) jede in Lo(P) beschriankte Folge (X,,n > 1) von Zufallsgrofien iiber (2,2, P)
gleichgradig integrierbar ist,

b) jede P-fast sicher konvergente Folge (X,,n > 1), die gleichgradig integrierbar
ist, auch im Sinne des L (P)-konvergiert: E'[X,, — Xo| — 0.
4. Es seien (T,,,n > 1) eine Folge positiver Zufallsgrofien iiber (2,2, P) mit
0==Ty<Ti<..<T,<... P—fs.
Wir definieren G,, := o(11, 15, ..., T,),

Nt = Zl{TkSt} s ft = O'(NS,S < t)
k=1

Man zeige, dass fiir alle n > 1 gilt:



