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1. Die Folge XV = (X,,,n=1,...,N) sei definiert durch
X, =9X, 1 +e,, n=1,2... N,
Xo =0, (g,) unabhéngig, N(0, 1)-verteilte Folge.

Man berechne die Likelihoodfunktion L* (9, x) (z = (21, ...,2n)).
Was ergibt sich fiir die Likelihood-Schéatzung @n(Xl, e, Xn)?

Hinweis: Verwenden Sie die Beziehung

dP? P(X; €dxq,..., X, € dz,)
) = mit

ﬁ< ) P(ey € dxy,...,en € dxy)
P(dr) = P(X" € dx).

LXW,x) =

2. Es seien (P,) und (Q),),n > 1 Folgen von Wahrscheinlichkeitsmafien auf (€2, .A) mit
1
@, < P, und f, = 49n weiterhin sei on = [ f#dP,,n > 1. Man zeige, dass das
Q

APy’
Produktmafl () = ﬁ@n bez. dem Produktmafl P = ﬁPn entweder absolutstetig

oder singluér ist, je nachdem, ob p := i?gn > (0 oder = 0 gilt. (Dichotomietheorem)

n 1
Hinweis: Man iiberzeuge sich zunachst von: o > 0 = g, = 1;[ fi¢ ist Cauchy-
folge in Ly(P). o = 0 = (g,) ist ein nichtnegatives gleichméBig integrierbares
P-Supermartingal.

3. Essei (92, F, P) ein statistischer Grundraum und (N, ¢ > 0) ein Poissonscher Prozef§
mit Parameter ¥ > 0 beziiglich Py € P (© = (0,00)). Man zeige, dass fiir Fr =
o(Ny,t € [0,T)) alle Py|z£, zueinander absolutstetig sind und berechne
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dPﬁo |]'—T
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