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1. Es sei (X,,n > 0) ein autoregressiver Proze erster Ordnung mit Gaufschem
Rauschen, d.h. es gelte
Xpi1=aX, +e,11,n >0
mit Xy ~ N(p,02), (£,) unabhingig identisch N (0, o?)-verteilt, X = (Xg, X1, ..., X,).
Man bestimme eine suffiziente Statistik fiir «;, als Funktion von X.

2. Es sei (2,2, P, X) ein statistisches Modell mit P = (Py, 9 € ©) und es sei H(X)
eine erwartungstreue Schétzung fiir v(1J):
EsH(X) =~(0), v € O©.
H sei eine suffiziente o-Algebra fiir P bez. 2¥.
Man zeige, daB H; = Ey(H(X)|H) eine erwartungstreue Schitzung fiir (¢) ist,
deren Varianz die von H (X)) nicht iibersteigt.

3. Ist PP()) eine Poissonverteilung mit dem Parameter A > 0 und X = (X1, Xo, ..., X,,)
eine mathematische Stichprobe vom Umfang n aus einer PP(\)-verteilten Grundge-
samtheit, so gebe man eine suffiziente Statistik 7' = T'(X) fiir A hinsichtlich X an
und wende Aufgabe 3. auf H(X) = 5 (X;) an.

4. Es seien (§2,2,P) ein statistischer Grundraum mit P = (Py, A > 0) und (N, ¢ > 0)
unter Py, ein Poissonscher Prozefl mit dem Parameter A. Man zeige, daf fiir jedes
T > 0 die letzte Beobachtung N (T') suffizient ist fiir P hinsichtlich 2; = o(N;, s < t).



