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In den folgenden drei Aufgaben betrachten wir ein positiv-definites Cliffordbiindel (E, (, ), V)
iiber einer kompakten Riemannschen Mannigfaltigkeit (M, g) und den dazu gehorigen
Dirac-Operator D := ¢ o VE. Beweisen Sie die folgenden Behauptungen unter Benut-
zung des Regularitétssatzes fiir elliptische Operatoren (Satz 2.22 der Vorlesung).

Aufgabe 16
Zeigen Sie fiir den Sobolevraum H'(E) und die stetige Fortsetzung des Dirac-Operators
auf HY(E):

HY(E) = dom(D) C L*(E)

Dy = D
4 P
Aufgabe 17
Zeigen Sie, dass die Kerne der folgenden Operatoren in L?(FE) iibereinstimmen:
KerD = KerD? = KerD = KerD?.
4P
Aufgabe 18
Fiir das Spektrum von D gilt:
o(D) = {)N€K]| Esex. Folge (z,) C T'(F) mit ||z,|| = 1 und Dz,, — Az, — 0 in Lo(E)},
a.(D) = 0,
oess(D) = 0.
Es gilt also 0(D) = 04is.(D). 4P

Insgesamt: 12 P



